Algebrai atalakitasok halado szinten
10. szakkor

1, Alakitsuk szorzatta:
a®+b*+c®*—3abc=
2, Mi annak az algebrai feltétele, hogy a®+b®+c®=3abc teljesiiljon?

3, Alakitsuk szorzatta a kdvetkezo algebrai kifejezéseket:
a) (x+y+2)°-x*-y*-7°=
b.) (b—c)3+(c—a)3+(a—b)3 =
c.) (a+b+c)’ —(a+b-c)’ —(a—b+c) —(-a+b+c) =
4, Bizonyitsuk be, hogy
[(a-b) +(b—c)’ +(c-a) | =2[(a-b)'+(b-c)*+(c-a)']

5, A harmadrendii elemi szimmetrikus polinomok segitségével fejezziik az alabbi
hatvanyosszeget k =2,3,4,5 esetén:

a“ +b* +c*.
(A harmadrendi elemi szimmetrikus polinomok: u=a+b+c, v=ab+bc+ca, w=abc.)

Bizonyitsuk be, hogy ha a+b+c =0, akkor
(Ez a feltétel a 6. -12. feladatokra végig vonatkozik!)

6, 2(a®+b° +c*) =5abc(a’ +b? +¢?).

7, (a +b3+c3)(a2+b2+c ) (a5+b5+05).

8,  10(a’+b’+c")=7(a*+b*+c?)(a’+b*+C?).

9, 2(a® +b5+c5)2 5a’b?c’(a* +b* +c*).

10,  4(a"+b’+c’)="7abc(a’ +b*+c? ) :

11, 12(a’+b’+c")=7(a*+b* +c? ) (a®+b°+c?).
12, 50(a"+b’+c’ ) (a4+b4+c4)(a5+b5+c5)2.

Hozzuk egyszeriibb alakra a kdvetezd kifejezéseket:
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a(a-b)(a-c) b(b-c)(b—-a) c(c—a)(c—hb)
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a’(a—b)(a—c) b*(b-c)(b—a) c*(c—a)(c—h)

15, Bizonyitsuk be, hogy ha a-b-c#0 és az a, b, ¢ valamelyike egyenld a masik kettd
Osszegével, akkor

b?+c?-a® +c2+a2—b2 +a2+b2—c2
2bc 2ca 2ab

=1.




